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De milieu vers le parallélisme
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M, N les milieux de [ JI | et [ JK ]

D’apres le théoreme de milieu dans le triangle 1JK

MN = =

3

(MN) /! (IK)



I"hypoténuse
c’est le coté opposé a I'angle droit.

D’ou dans un triangle rectangle la médiane relative a
I’"hypoténuse vaut la moitié de I’hypoténuse.

23/04/2021




Dans un trapeze, le segment joignant les milieux des
cotes non paralleles est parallele aux deux bases et est
c¢gal a leur demi-somme.

(MN)//(AB)//(DC) |
AN

AB+DC | \

Et MN=
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Solution supplémentaires

M, N et P sont les milieux respectifs des cotés [AB], [AC] et [BC] d’un
triangle ABC.

Démontre que le périmetre du triangle MNP vaut la moiti€ de celui du
triangle ABC.

Périmetre de ABC=AB+BC+AC

Périmétre de MNP-I\/IN+IVIP+NP

Or I\/IN— NP—— et MP = AZ—C

Perlmetre de MNP—I\/IN+I\/IP+NP

BC AB A AC
= +

= +
2 2 2

_BC+AB+AC _ Périmetre de ABC

2 2
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Dans le triangle FOI
On a:
* P milieu de[FO]
e Cmilieu de [FI]
Donc d’apres le théoreme de milieu

PC=% et (PC)//(O)

Dans le triangle POI
On a:
* A milieu de[PO]
R milieu de [PI]
Donc d’apres le théoreme de milieu

AR=% et (AR)//(Ol)

D’ou dans le quadrilatere PCRA on a
=0l

Et /(Ol)
Dong PCRA est parallélogramme comme

A~ 4 IPN| 4
~y 7 A ANAIINZ ~AFFACc ARMIAACAANAC NN VA AlAanae Ad A Ivwv
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9. Soit un triangle SOL, E le milicu de [SO]. L@/J

F le milieu de [SL], G le point de concours de
|OF] etde [LE] et K le symétrique de G par
rapport a F.

a) Quelle est la nature de OGSK? Justifie ta
reponse.

b) Démontre que G est le milieu de [LK].
Déduis-en que LG = 2GE.
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a)

* E milieu de [SO] (donné)

* E milieu de [GK] (cause symétrie)

Donc SGOK est un parallélogramme comme ayant

ses diagonales [KG] et [SO] se coupent en leur milieu E
b) Dans le triangle LKS on a

 F milieu de [LS]

O (FG)//(KS) ( SGOK est un parallélogramme déja démontré )

Donc d’apres la réciproque de théoreme de milieu

G sera le milieu de [LK]

D’ou LG=GK=2 GE.
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Théoreme du centre de gravité d’un triangle.

Activite :

Dans le triangle ABC on a :

* [AM] mediane relative a [BC].

* [BN] médiane relative a [AC]

* G est le centre de gravité du triangle
ABC.

* Imilieu de [AG].

* J milieu de [BG].

1) Comparer NM et AB
Dans le triangle ABC on a: N milieu de [AC]} alors (NM) // (AB)

M milieu de [BC]| et NM = A48

-

D’apres | le théoréme des milieux : dans un triangle, le segment qui joint
les milieux de deux cotés est parallele au troisiéme et vaut sa
moitie.
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2) Comparer 1IJ et AB

et [J=—

Dans le triangle AGB on a : I milieu de [AG]} alors (1J) // (AB)
, 2

J milieu de [BG] AB

D’apres le théoreme des milieux.

3) Montrer que INMJ est un parallélogramme.
Ona (1) // (AB) et (NM) // (AB) alors (IJ) // (NM) et I] = NM = %

donc INMIJ est un parallélogramme car 1l a deux cotes opposes paralleles et égaux.

Dans le parallelogramme, les diagonales [IM] et [JN] se coupent en
leur milieu G.

Donc AI=1G=GM = %AM’ donc la mediane [AM] est partagee en trois
parties egales.
Dou: AG= %m‘u . GM= %AM . AG=2GM

De meme, la meédiane [BN] est partagée en trois parties egales
GN =GJ=BJI = %BN

-

D'ou : BG=§BN - GN==BNv; BG=2GN

23/04/zuczs

11



Le theoreme du centre de gravite :
I » L] 2 ud
Dans un triangle , le centre de gravite est situe a 3 du sommet et a %{lu

pied de la médiane (c-a-d a une distance double du sommet que du
pied de la médiane).
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9. Si le cercle de la figure ci-dessous est de
4em de rayon, que vaut ON?

M

60"
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10. Dans la figure ci-dessous, P4L est un
triangle rectangle en 4, et K, S et O sont les
milieux respectifs de [PL], [PA] et [LA].

' %

A —%

a) Démontre que ASKO est un rectangle.

b) Démontre que l'aire de ASKO est ¢gale a la
somme des aires de PSK et KOL.
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14. a) Quelles sont les propriétes codees

dans la figure ci-dessous”
M

b) Quelle est la nature de GENA?

¢) On suppose que MG = 2G0. Deémontre
que L est le milicu de [EM].

d) Que représente G pour le triangle MEA?

!z
e
e
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