
1 
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Exercice 1 : Fonction de la borne supérieure 

 

A-   On considère la fonction 1)( 2 += xxf  où x est un réel. 

1- Calculer xxfetxf
xx

+
−→−→

)(lim)(lim  et donner une interprétation graphique des résultats. 

2- Calculer xxfetxf
xx

−
+→+→

)(lim)(lim  et donner une interprétation graphique des résultats. 

3- Etudier les variations de )(xf et dresser le tableau de variations. 

4- Tracer le graphe ( ) de )(xf  dans un repère orthonormé. 

B- Soit la fonction =
x

dttfxF
1

)()(  où x est un réel, et (C) son graphe dans un repère orthonormé 

1- Etudier le signe de )(xF  

2- Utiliser le graphe ( ) pour donner une valeur approchée de 
1

0

)( dttf . Dans la suite on prendra 

      bF =)0(  avec 1478,1−b  

3- a) Montrer que )(2)( xFbxF −=− . Que représente le point I(0,b) pour (C). 

b) Ecrire une équation de la tangente en I à (C). 

4- Montrer que si t>0 alors ttf )( et en déduire 
x

xF
etxF

xx

)(
lim)(lim

+→+→
 et donner une interprétatio

graphique des résultats. 

5- Calculer 
x

xF
etxF

xx

)(
lim)(lim

−→−→
 et donner une interprétation graphique des résultats. 

6- Montrer que bF 2)1( =− et tracer (C). 

7- a) Montrer que )]21ln(2)1ln(1[
2

1
)( 22 +−−++++= xxxxxF . 

b) En déduire que si 1x alors 12)
21

1
ln( 2

2

+−
+

++
xx

xx
. 
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